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Аннотация. Алгебры распределений бинарных изолирующих и полуизолирующих
формул являются производными объектами для данной теории и отражают би-
нарные формульные связи между реализациями 1-типов. Эти алгебры связаны со
следующими естественными классификационными вопросами: 1) по данному классу
теорий определить, какие алгебры соответствуют теориям из этого класса, и клас-
сифицировать эти алгебры; 2) классифицировать теории из класса в зависимости от
определяемых этими теориями алгебр изолирующих и полуизолирующих формул.
При этом описание конечной алгебры бинарных изолирующих формул однознач-
но влечет и описание алгебры бинарных полуизолирующих формул, что позволяет
отслеживать поведение всех бинарных формульных связей данной теории.

В статье описаны алгебры бинарных формул для теорий архимедовых тел. Для
полученных алгебр приведены таблицы Кэли. Показано, что эти алгебры исчер-
пываются описанными алгебрами для усеченного куба, усеченного октаэдра, ром-
бокубооктаэдра, икосододекаэдра, усеченного тетраэдра, кубооктаэдра, плосконосо-
го куба, плосконосого додекаэдра, усеченного кубооктаэдра, ромбоикосододекаэдра,
усеченного икосаэдра, усеченного додекаэдра, ромбоусеченного икосододекаэдра.
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Алгебры распределений бинарных изолирующих и полуизолирую-
щих формул являются производными объектами для данной теории и
отражают бинарные формульные связи между реализациями 1-типов.
Эти объекты играют важную роль как при классификации данных тео-
рий, так и при изучении общих вопросов восстановления информации
по производным объектам. Наряду с развитой общей теорией алгебр би-
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нарных формул [12; 13; 15], получен ряд классификационных результа-
тов по упорядоченным и счетно категоричным теориям [6;7;16], теориям
абелевых групп [2], теориям унаров [5], полигонометрическим теориям
[8], включая теории правильных многогранников, теориям симплексов
[9] и др.

В настоящей работе продолжается изучение алгебр распределений
бинарных изолирующих формул: описываются такие алгебры для тео-
рий архимедовых тел.

1. Предварительные сведения

Пусть T — полная теория, M |= T . Рассмотрим типы p(x), q(y) ∈
S(∅), реализуемые в M, а также всевозможные (p, q)-устойчивые, или
(p, q)-полуизолирующие, формулы ϕ(x, y) теории T , т. е. формулы, для
которых найдутся элементы a ∈ M такие, что |= p(a) и ϕ(a, y) ⊢
q(y). Напомним [3; 4; 11; 13; 14], что если |= p(a) и |= ϕ(a, b) для (p, q)-
полуизолирующей формулы ϕ(x, y), то говорят, что a полуизолирует b.
Определим для каждой такой формулы ϕ(x, y) двухместное отношение
Rp,ϕ,q ⇋ {(a, b) | M |= p(a) ∧ ϕ(a, b)}. При условии (a, b) ∈ Rp,ϕ,q пара
(a, b) называется (p, ϕ, q)-дугой. Если ϕ(a, y) — главная формула (над
a), то (p, ϕ, q)-дуга (a, b) также называется главной.

Если ϕ(x, y) является (p ↔ q)-формулой, т. е. одновременно (p, q)-
и (q, p)-устойчивой, то множество [a, b] ⇋ {(a, b), (b, a)} называется
(p, ϕ, q)-ребром [3;4;11;13;14]. Если (p, ϕ, q)-ребро [a, b] состоит из глав-
ных (p, ϕ, q)- и (q, ϕ−1, p)-дуг, где ϕ−1(x, y) обозначает ϕ(y, x), то [a, b]
называется главным (p, ϕ, q)-ребром.

Будем называть (p, ϕ, q)-дуги и (p, ϕ, q)-рëбра дугами и рëбрами со-
ответственно, если из контекста ясно, о какой формуле идëт речь, или
речь идëт о некоторой формуле ϕ(x, y). Дуги (a, b), у которых пары
(b, a) не являются дугами ни по каким (q, p)-формулам, будем называть
необращаемыми.

Для типов p(x), q(y) ∈ S(∅) обозначим через PF(p, q) множество

{ϕ(x, y) | ϕ(a, y) — главная формула,

ϕ(a, y) ⊢ q(y), где |= p(a)}.
Пусть PE(p, q) — множество пар (ϕ(x, y), ψ(x, y)) формул из PF(p, q)

таких, что для любой (некоторой) реализации a типа p совпадают мно-
жества решений формул ϕ(a, y) и ψ(a, y).

Очевидно, что PE(p, q) является отношением эквивалентности на
множестве PF(p, q). Заметим, что каждому PE(p, q)-классу E соответ-
ствует либо главное ребро, либо необращаемая главная дуга, связыва-
ющая реализации типов p и q посредством любой (некоторой) формулы
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из E. Таким образом, фактор-множество PF(p, q)/PE(p, q) представля-
ется в виде дизъюнктного объединения множеств PFS(p, q) и PFN(p, q),
где PFS(p, q) состоит из PE(p, q)-классов, соответствующих главным
рëбрам, а PFN(p, q) состоит из PE(p, q)-классов, соответствующих необ-
ращаемым главным дугам.

Множества PF(p, p), PE(p, p), PFS(p, p) и PFN(p, p) обозначаются
соответственно через PF(p), PE(p), PFS(p) и PFN(p) [12; 13].

Зафиксируем полную теорию T , не имеющую конечных моделей.
Пусть U = U− ∪̇ {0} ∪̇U+ — некоторый алфавит мощности ≥ |S(T )|,
состоящий из отрицательных элементов u− ∈ U−, положительных
элементов u+ ∈ U+ и нуля 0. Как обычно, будем писать u < 0 для лю-
бого элемента u ∈ U− и u > 0 для любого элемента u ∈ U+. Множество
U− ∪ {0} обозначается через U≤0, а U+ ∪ {0} — через U≥0. Элементы
множества U будем называть метками.

Рассмотрим инъективные меточные функции

ν(p, q): PF(p, q)/PE(p, q) → U,

p(x), q(y) ∈ S(∅), при которых классам из PFN(p, q)/PE(p, q) соответ-
ствуют отрицательные элементы, а классам из PFS(p, q)/PE(p, q) —
элементы неотрицательные так, что значение 0 определяется лишь для
p = q и задаëтся по формуле (x ≈ y), ν(p) ⇋ ν(p, p). При этом будем
считать, что ρν(p)∩ρν(q) = {0} для p 6= q (где, как обычно, через ρf обо-
значается область значений функции f) и ρν(p,q)∩ρν(p′,q′) = ∅, если p 6= q
и (p, q) 6= (p′, q′). Любые меточные функции с указанными свойствами, а
также семейства таких функций будем называть правильными и далее
рассматривать только правильные меточные функции и их правильные
семейства.

Через θp,u,q(x, y) будут обозначаться формулы из PF(p, q), представ-
ляющие метку u ∈ ρν(p,q). Если тип p фиксирован и p = q, то формула
θp,u,q(x, y) обозначается через θu(x, y).

Отметим, что если θp,u,q(x, y) и θq,v,p(x, y) — формулы, свидетель-
ствующие о том, что для реализаций a и b типов p и q соответственно
пары (a, b) и (b, a) являются главными дугами, то формула θp,u,q(x, y)∧
θq,v,p(y, x) свидетельствует о том, что [a, b] является главным ребром.
При этом обратимой метке u однозначно соответствует (неотрицатель-
ная) метка v и наоборот. Метки u и v будем называть взаимно обрат-
ными и обозначать через v−1 и u−1 соответственно.

Для типов p1, . . . , pk+1 ∈ S1(∅) и множеств меток X1, . . . ,Xk ⊆ U
обозначим через

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1)

множество, состоящее из всех меток u ∈ U , соответствующих формулам
θp1,u,pk+1

(x, y), которые для реализаций a типа p1 и некоторых u1 ∈
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X1 ∩ ρν(p1,p2), . . . , uk ∈ Xk ∩ ρν(pk,pk+1) удовлетворяют условию

θp1,u,pk+1
(a, y) ⊢ θp1,u1,p2,u2,...,pk,uk,pk+1

(a, y),

где
θp1,u1,p2,u2,...,pk,uk,pk+1

(x, y) ⇋

⇋ ∃x2, x3, . . . , xk(θp1,u1,p2(x, x2) ∧ θp2,u2,p3(x2, x3) ∧ . . .
. . . ∧ θpk−1,uk−1,pk(xk−1, xk) ∧ θpk,uk,pk+1

(xk, y)).

Тем самым, на булеане P(U) множества U образуется алгебра рас-
пределений бинарных изолирующих формул с k-местными операциями

P (p1, ·, p2, ·, . . . , pk, ·, pk+1),

где p1, . . . , pk+1 ∈ S1(∅). Эта алгебра имеет естественное обеднение на
любое семейство R ⊆ S1(∅).

Очевидно, что биективно заменяя множество меток, мы получаем
изоморфную алгебру. В частности, имеется каноническая алгебра, у
которой метки представлены элементами

⋃

p,q

PF(p, q)/PE(p, q).

Тем не менее, мы будем использовать абстрактное множество меток
U , отражающее знаки меток и проясняющее алгебраические свойства
операций на P(U).

Заметим, что если хотя бы одно из множеств Xi не пересекается с
ρν(pi,pi+1) и, в частности, если оно пусто, справедливо равенство

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1) = ∅.

Отметим также, что если Xi 6⊆ ρν(pi,pi+1) для некоторого i, то

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1) =

= P (p1,X1 ∩ ρν(p1,p2), p2,X2 ∩ ρν(p2,p3), . . . , pk,Xk ∩ ρν(pk,pk+1), pk+1).

На основании последнего равенства в дальнейшем при рассмотрении
значений

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1)

будем предполагать, что Xi ⊆ ρν(pi,pi+1), i = 1, . . . , k.
Если каждое множество Xi состоит лишь из одного элемента ui, то

в записи
P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1)

вместо множеств Xi будем использовать элементы ui и писать

P (p1, u1, p2, u2, . . . , pk, uk, pk+1).
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По определению справедливо следующее равенство:

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1) =

= ∪{P (p1, u1, p2, u2, . . . , pk, uk, pk+1) | u1 ∈ X1, . . . , uk ∈ Xk}.
Таким образом, задание множества

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1)

сводится к заданию множеств P (p1, u1, p2, u2, . . . , pk, uk, pk+1). Отметим
также, что для любого множества X ⊆ ρν(p,q) имеет место P (p,X, q) =
X.

Заметим, что если ui = 0, то pi = pi+1 для непустых множеств

P (p1, u1, p2, u2, . . . , pi, 0, pi+1, . . . , pk, uk, pk+1)

и при этом выполняются следующие соотношения:

P (p1, 0, p1) = {0},

P (p1, u1, p2, u2, . . . , pi, 0, pi+1, ui+1, pi+2, . . . , pk, uk, pk+1) =

= P (p1, u1, p2, u2, . . . , pi, ui+1, pi+2, . . . , pk, uk, pk+1).

Если все типы pi совпадают с типом p, то вместо записей

P (p1,X1, p2,X2, . . . , pk,Xk, pk+1)

и
P (p1, u1, p2, u2, . . . , pk, uk, pk+1)

будем писать Pp(X1,X2, . . . ,Xk) и Pp(u1, u2, . . . , uk) соответственно, а
также ⌊X1,X2, . . ., Xk⌋p и ⌊u1, u2, . . . , uk⌋p. Будем также опускать ин-
дексы ·p, если из контекста ясно, о каком типе p идет речь. При этом
вместо формул θp,u1,p,u2,...,p,uk,p(x, y) будем писать θu1,u2,...,uk

(x, y).
При наличии модели Mp группоид Pν(p) ⇋ 〈P(ρν(p)) \ {∅}; ⌊·, ·⌋〉, бу-

дучи полуассоциативной (слева) алгеброй, позволяет представить все-
возможные операции ⌊·, ·, . . . , ·⌋ термами сигнатуры ⌊·, ·⌋. В дальнейшем
операцию ⌊·, ·⌋ будем также обозначать через · и использовать запись
uv вместо u · v. При этом в случае отсутствия полуассоциативности
справа будем в записи u1u2 . . . uk предполагать следующую расстановку
скобок: (((u1 · u2) · . . .) · uk).

Поскольку по выбору метки 0 для формулы (x ≈ y) справедливы
равенства X · {0} = X и {0} · X = X для любого X ⊆ ρν(p), группоид
Pν(p) имеет единичный элемент {0} и, при выполнении свойства полуас-
социативности справа, является моноидом. В этой системе для любых
множеств Y,Z ∈ P(ρν(p)) \ {∅} справедливо соотношение

Y · Z =
⋃

{yz | y ∈ Y, z ∈ Z}. (1.1)

Известия Иркутского государственного университета.
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Для семейства 1-типов R ⊂ S(T ) обозначим через IR (в модели M)
множество

{(a, b) | tp(a), tp(b) ∈ R и a изолирует b},
а через SIR (в модели M) множество

{(a, b) | tp(a), tp(b) ∈ R и a полуизолирует b}.
Очевидно, что IR ⊆ SIR и на любом множестве реализаций типов из

R отношения IR и SIR рефлексивны. Известно, что отношение полуи-
золированности на множестве кортежей произвольной модели транзи-
тивно и, в частности, транзитивно любое отношение SIR. Что касается
отношения IR, оно может быть как транзитивным, так и нетранзитив-
ным:

Предложение 1. [12; 13] Пусть p(x) — полный тип полной тео-
рии T , имеющей модель Mp, ν(p) — правильная меточная функция.
Следующие условия эквивалентны:

(1) отношение Ip (на множестве реализаций типа p в любой модели
M |= T ) транзитивно;

(2) для любых меток u1, u2 ∈ ρν(p) множество Pp(u1, u2) конечно.

Предложение 2. [12;13] Если p, q ∈ R — главные типы, то ρν(p,q) ∪
ρν(q,p) ⊆ U≥0.

Расширяя множество меток U положительными и отрицательными
метками для полуизолирующих формул, а также нейтральными метка-
ми u′ ∈ U ′ (совмещающими необратимые дуги и главные ребра в мно-
жество решений полуизолирующих формул), получаем SIR-системы
SI для полуизолирующих формул, а также si-ранги, булевы операции
на метках этих формул, отношения доминирования меток, соответству-
ющие отношению ⊢, и POSTCR-системы, включающие все указанные
атрибуты [13;15].

Предложение 3. [13;16] Для любой теории T , непустого семейства
R ⊆ S1(∅) изолированных типов и правильного семейства ν(R) меточ-
ных функций для полуизолирующих формул POSTCR-система Mν(R)

состоит из положительных меток и нуля, и каждая метка u имеет
дополнение ū такое, что u ∧ ū = ∅ и u ∨ ū является максимальным
элементом. Если R = {p}, то моноид SIν(p) = 〈Mν(R), ·〉 порождает-
ся булевой алгеброй, для которой u ∨ ū соответствует изолирующим
формулам типа p.

Следствие 1. [13; 16] Для любой ω-категоричной теории T , непу-
стого семейства R ⊆ S1(∅) и правильного семейства ν(R) меточных
функций для полуизолирующих формул POSTCR-система Mν(R) ко-
нечна, состоит из положительных меток и нуля, и каждая метка u
имеет дополнение ū.
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Теорема 1. [13;16] Для любой POSTCR-системы M, у которой каж-
дая метка положительная или нулевая и при этом имеет дополнение,
существует теория T , непустое семейство R ⊆ S1(∅) изолированных
типов и правильное семейство ν(R) меточных функций для полуизо-
лирующих формул такие, что Mν(R) = M.

Следствие 2. [13; 16] Для любой конечной POSTCR-системы M,
у которой любая метка положительна или нулевая и имеет допол-
нение, существует ω-категоричная теория T , непустое семейство
R ⊆ S1(∅) и правильное семейство ν(R) меточных функций для по-
луизолирующих формул такие, что Mν(R) = M.

Замечание 1. Отметим, что если u1, . . . , un — все метки, связываю-
щие реализации 1-типов p и q главными дугами, то для любой метки
u = ui1 ∨ . . . ∨ uik еë дополнением является метка ū = uj1 ∨ . . . ∨ ujl ,
где {i1, . . . , ik}, {j1, . . . jl} — разбиение множества {1, . . . , n}. Поэтому в
следствиях 1 и 2 о наличии дополнений можно не упоминать.

Кроме того, поскольку в любой конечной POSTCR-системе M все
метки сводятся к меткам изолирующих формул, эта система однозначно
определяется своей подалгеброй распределений изолирующих формул.

2. Алгебры распределений бинарных изолирующих формул

для теорий архимедовых тел

Определение 1. [1; 10]. Архимедовы тела — выпуклые многогран-
ники, обладающие двумя свойствами: все грани являются правильны-
ми многогранниками двух или более типов, для любой пары вершин
существует симметрия многогранника, переводящая одну вершину в
другую.

Количество меток для алгебр задается диаметром. Под диаметром
подразумевается понятие диаметра для графа.

Определение 2. Для усеченного куба обозначим через UQ алгебру
〈UQ; ∗〉 с носителем UQ = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6}), задаваемую следующей
таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6}

1 {1} {0,1,2} {0,1,2,3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}

2 {2} {0,1,2,3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}

3 {3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}

4 {4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}

5 {5} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}

6 {6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6}
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Определение 3. Для усеченного октаэдра обозначим через UO ал-
гебру 〈UO; ∗〉 с носителем UO = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6}), задаваемую сле-
дующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6}

1 {1} {0,2} {1,3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4,6} {1,3,5}

2 {2} {1,3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4,6} {1,3,5} {2,4,6}

3 {3} {0,2,4} {1,3,5} {0,1,2,4,5,6} {1,3,5} {2,4,6} {1,3,5}

4 {4} {1,3,5} {0,2,4,6} {1,3,5} {0,1,2,3,5,6} {1,3,5} {0,2,3,4}

5 {5} {0,2,4,6} {1,3,5} {2,4,6} {1,3,5} {0,1,2,3,4,6} {1,3,5}

6 {6} {1,3,5} {2,4,6} {1,3,5} {0,2,3,4} {1,3,5} {0,1,2,3,4,5}

Определение 4. Для ромбокубооктаэдра обозначим через RQO ал-
гебру 〈RQO; ∗〉 с носителем RQO = P({0, 1, 2, 3, 4, 5}), задаваемую сле-
дующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5}

1 {1} {1,2} {0,1,2,3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

2 {2} {0,1,2,3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

3 {3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5 {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

4 {4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5 } {0,1,2,3,4,5}

5 {5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

6 {6} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

Определение 5. Для икосододекаэдра обозначим через ID алгебру
〈ID; ∗〉 с носителем ID = P({0, 1, 2, 3, 4, 5}), задаваемую следующей
таблицей:

· 0 1 2 3 4 5

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5}

1 {1} {1,2} {0,2,3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

2 {2} {0,2,3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

3 {3} {0,1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

4 {4} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

5 {5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

6 {6} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5} {0,1,2,3,4,5}

Определение 6. Для усеченного тетраэдра обозначим через UT ал-
гебру 〈UT ; ∗〉 с носителем UT = P({0, 1, 2, 3}), задаваемую следующей
таблицей:

· 0 1 2 3

0 {0} {1} {1} {3}
1 {1} {0, 1, 2} {0, 2, 3} {1, 2, 3}
2 {2} {0, 2, 3} {1, 2, 3} {0, 1, 2, 3}
3 {3} {1, 2, 3} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3}
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Определение 7. Для усеченного кубооктаэдра обозначим через QO

алгебру 〈QO; ∗〉 с носителем QO = P({0, 1, 2, 3}), задаваемую следую-
щей таблицей:

· 0 1 2 3

0 {0} {1} {1} {3}
1 {1} {0, 1, 2} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3}
2 {2} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3}
3 {3} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3}

Определение 8. Для плосконосого куба обозначим через PQ алгеб-
ру 〈PQ; ∗〉 с носителем PQ = P({0, 1, 2, 3, 4}), задаваемую следующей
таблицей:

· 0 1 2 3 4

0 {0} {1} {1} {3} {4}
1 {1} {1, 2} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4}
2 {2} {0, 1, 2, 3} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4}
3 {3} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4}
4 {3} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4} {0, 1, 2, 3, 4}

Определение 9. Для плосконосого додекаэдра обозначим через PD

алгебру 〈PD; ∗〉 с носителем PD = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}), задаваемую
следующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6 7

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6} {7}

1 {1} {0,1,2} {0,1,2,3} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

3,4} 3,4,5} 4,5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

2 {2} {0,1,2,3} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,3 {0,1,2,3 {0,1,2,3, {0,1,2,3,

3,4} 3,4,5} 4,5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

3 {3} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

3,4} 3,4,5} 4,5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

4 {4} {0,1,2, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

3,4,5} 4,5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

5 {5} {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

4,5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7 }

6 {6} {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

7 {7} {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3, {0,1,2,3,

4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7} 4,5,6,7}

Определение 10. Для усеченного кубооктаэдра обозначим через
UQO алгебру 〈UQO; ∗〉 с носителем UQO = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8}),
задаваемую следующей таблицей:

Известия Иркутского государственного университета.
2019. Т. 27. Серия «Математика». С. 36–52



АЛГЕБРЫ РАСПРЕДЕЛЕНИЙ БИНАРНЫХ ФОРМУЛ 45

· 0 1 2 3 4 5 6 7 8

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6} {7} {8}

1 {1} {0,2} {1,2,3} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5,

6} 7} 6,8} 7}

2 {2} {1,2,3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5, {0,2,4,

6} 7} 6,8} 7} 6,8}

3 {3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6 7} 6,8} 7} 6,8} 7}

4 {4} {1,3,5} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6} 7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8}

5 {5} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6} 7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8} 7}

6 {6} {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8}

7 {7} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8} 7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8} 7}

8 {8} {1,3,5, {0,2,4 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8} 7} 6,8}

Определение 11. Для ромбоикосододекаэдра обозначим через RID

алгебру 〈RID; ∗〉 с носителем RID = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8}), задавае-
мую следующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6 7 8

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6} {7} {8}

1 {1} {1,2} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3} 3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8}

2 {2} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3} 3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

3 {3} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

4 {4} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

5 {5} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

6 {6} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

7 {7} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

8 {8} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}
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Определение 12. Для усеченного икосаэдра обозначим через UI ал-
гебру 〈UI; ∗〉 с носителем UI = ({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8}), задаваемую сле-
дующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6 7 8

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6} {7} {8}

1 {1} {0,2} {1,2,3} {1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8}

2 {2} {1,2,3} {1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

3 {3} {1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4} 3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

4 {4} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5} 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

5 {5} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6} 6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

6 {6} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

7 {7} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

8 {8} {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2, {0,1,2,

3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5, 3,4,5,

6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8} 6,7,8}

Определение 13. Для усеченного додекаэдра обозначим через UD

алгебру 〈UD; ∗〉 с носителем UD = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10}), зада-
ваемую следующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5}

1 {1} {0,1} {0,1,2,3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {1,2,3,4,5,6}

2 {2} {0,1,2,3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6,7}

3 {3} {1,2,3,4} {0,1,2,3,4,5} {1,2,3,4,5,6} {0,1,2,3,4,5,6,7} {1,2,3,4,5,6,7,8}

4 {4} {0,1,2,3,4,5} {1,2,3,4,5,6} {0,1,2, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

3,4,5,6,7} 5,6,7,8} 4,5,6,7,8,9}

5 {5} {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6} 4,5,6,7} 4,5,6,7,8} 4,5,6,7,8,9} 5,6,7,8,9,10}

6 {6} {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3,4,5, {1,2,3,5,6,7, {0,1,2,3,4,5,

4,5,6,7} 5,6,7,8} 6,7,8,9}, 7,8,9,10}, 6,7,8,9,10}
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· 0 1 2 3 4 5

7 {7 } {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8} 4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8,

9,10} 8,9} 8,9,10} 9,10}

8 {8} {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7,

8,9} 9,10} 8,9,10} 9,10} 8,9,10}

9 {9} {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8,

9,10} 8,9,10} 9,10} 8,9,10} 9,10}

10 {10} {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

4,5,6,7, 5,6,7,8, 3,4,5, 5,6,7,8, 4,5,6,7,

8,9,10} 9,10} 6,7,8,9,10} 9,10} 8,9,10}

· 6 7 8 9 10

0 {6} {7} {8} {9} {10}

1 {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

4,5,6,7} 5,6,7,8} 4,5,6,7,8,9} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10}

2 {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8} 4,5,6,7,8,9} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

3 {0,1,2,3,4,5, {1,2,3,4,5, {0,1,2,3,4,5, {1,2,3,4,5, {0,1,2,3,4,5,

6,7,8,9} 5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

4 {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

5 {0,1,2,3,4,5, {1,2,3,4,5, {0,1,2,3,4,5, {1,2,3,4,5, {0,1,2,3,4,5,

6,7,8,9,10 6,7,8,9,10} 6,7,8,9,10} 6,7,8,9,10} 6,7,8,9,10}

6 {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

4,5,6,9,10 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

7 {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7,

8,9,10} 9,10} 8,9,10} 9,10} 8,9,10}

8 {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

9 {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3,

4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7, 5,6,7,8, 4,5,6,7,

8,9,10} 9,10} 8,9,10} 9,10} 8,9,10}

10 {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4, {0,1,2,3, {1,2,3,4,

5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10} 4,5,6,7,8,9,10} 5,6,7,8,9,10}

Определение 14. Для ромбоусеченного икосододекаэдра обозначим
через RUID алгебру 〈RUID; ∗〉 с носителем RUID = P({0, 1, 2, 3, 4, 5, 6,
7, 8, 9, 10, 11, 12, 13, 14}), задаваемую следующей таблицей:

· 0 1 2 3 4 5 6 7

0 {0} {1} {2} {3} {4} {5} {6} {7}

1 {1} {0,2} {1,3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4,6} {1,3,5,7} {0,2,4,6,8}

2 {2} {1,3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4,6} {1,3,5,7} {0,2,4,6,8} {1,3,5,7,9}

3 {3} {0,2,4} {1,3,5} {0,2,4,} {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6} 7} 6,8} 7,9} 6,8,10}
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· 0 1 2 3 4 5 6 7

4 {4} {1,3,5} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6} 7} 6,8} 7,9} 6,8,10} 7,9,11}

5 {5} {0,2,4,6} {1,3,5,7} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6,8} 7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10,

12}

6 {6} {1,3,5,7} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8} 7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11,

12} 13}

7 {7} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6,8} 7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12} 13} 12,14}

8 {8} {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12} 13} 12,14} 13}

9 {9} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12} 13} 12,14} 13} 12,14}

10 {10} {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

11 {11} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

12 {12} {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

13 {13} {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

14 {14} {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

· 7 8 9 10 11 12 13 14

0 {7} {8} {9} {10} {11} {12} {13} {14}

1 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8} 7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12} 13} 12,14} 13}

2 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9} 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12} 13} 12,14} 13} 12,14}

3 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

4 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

12} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}
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· 7 8 9 10 11 12 13 14

5 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

6 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

7 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

8 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

7,9 } 6,8,10} 7,9,11} 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

9 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

10 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

11 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

12 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

13 {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5,

6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11,

12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13}

14 {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4, {1,3,5, {0,2,4,

7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10, 7,9,11, 6,8,10,

13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14} 13} 12,14}

На основании полученного описания таблиц Кэли для алгебр би-
нарных изолирующих формул теорий архимедовых тел справедлива
следующая теорема.

Теорема 2. Если T — теория архимедовых тел, B — алгебра би-
нарных изолирующих формул теории T , то алгебра B задается ров-
но одной из следующих алгебр: алгеброй UQ, алгеброй UO, алгеброй
RQO, алгеброй ID, алгеброй UT, алгеброй QO, алгеброй PQ, алгеброй
PD, алгеброй UQO, алгеброй RID, алгеброй UI, алгеброй UD, алгеброй
RUID.

В силу предложений 1–3 полученная теорема 2 представляет описа-
ние алгебр бинарных полуизолирующих формул теорий архимедовых
тел.
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3. Заключение

В работе получены таблицы Кэли для тринадцати архимедовых тел:
усеченного куба, усеченного октаэдра, ромбокубооктаэдра, икосододе-
каэдра, усеченного тетраэдра, кубооктаэдра, плосконосого куба, плос-
коносого додекаэдра, усеченного кубооктаэдра, ромбоикосододекаэдра,
усеченного икосаэдра, усеченного додекаэдра, ромбоусеченного икосо-
додекаэдра. На основании этих таблиц сформулирована теорема, опи-
сывающая все алгебры распределений бинарных формул для теорий
архимедовых тел. Показано, что они полностью задаются указанными
алгебрами.
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Algebras of Distributions of Binary Formulas for Theories
of Archimedean Solids

D. Yu. Emel’yanov

Novosibirsk State Technical University, Novosibirsk, Russian Federation

Abstract. Algebras of distributions of binary isolating and semi-isolating formulas
are derived objects for given theory and reflect binary formula relations between realiza-
tions of 1-types. These algebras are associated with the following natural classification
questions: 1) for a given class of theories, determine which algebras correspond to the
theories from this class and classify these algebras; 2) to classify theories from a given
class depending on the algebras defined by these theories of isolating and semi-isolating
formulas. Here the description of a finite algebra of binary isolating formulas unambigu-
ously entails a description of the algebra of binary semi-isolating formulas, which makes
it possible to track the behavior of all binary formula relations of a given theory.

In the article we describe algebras of binary formulas for the theories of Archimedean
solids. For the obtained algebras, Cayley tables are given. It is shown that these alge-
bras are exhausted by described algebras for a truncated cube, truncated octahedron,
rhombocuboctahedron, icosododecahedron, truncated tetrahedron, cubooctahedron, flat-
nosed cube, flat-nosed dodecahedron, truncated cubooctahedron, rhomboicosododecahe-
dron, truncated icosahedron, truncated dodecahedron, rhombo-truncated icosododeca-
hedron.

Keywords: algebra of distributions of binary formulas, Archimedean solid.
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